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Zadanie 561. Funkcja f:R — R jest siedmiokrotnie rézniczkowalna na catej prostej
rzeczywistej, a ponadto

f(O)=f(0)=f"(0)=f"(0) = f(1) = f/(1)= f"(1) = f"(1)=0.
Czy stad wynika istnienie takiej liczby rzeczywistej ¢, ze f(V(c) =0 ?

Zadanie 562. Funkcja f:R— R jest osmiokrotnie rézniczkowalna na catej prostej
rzeczywistej, a ponadto

F(O)=f(0)=f"(0) = f"(0) = f(1) = f/(1) = f"(1) = f"(1)=0.
Czy stad wynika istnienie takiej liczby rzeczywistej ¢, ze f®(c)=0?
Zadanie 563. Dowies¢, ze rownanie
(m™-n")? =k*
ma nieskonczenie wiele rozwiazan w liczbach catkowitych dodatnich k, m, n.

Zadanie 564. Interesujg nas rozwigzania réwnania
(m™-n")* = k*

w takich liczbach calkowitych dodatnich k, m,n, ze liczba k nie jest podzielna ani
przez m, ani przez n.

Rozstrzygnac, czy:
a) takie rozwiazania nie istnieja,
b) takie rozwiazania istnieja, ale jest ich skornczenie wiele,
c) takich rozwigzan jest nieskonczenie wiele.

Zadanie 565. Dla liczby pierwszej p, na potrzeby tego zadania, dobrg resztg nazwie-
my kazda taka liczbe catkowitag nieujemna r < p, ze
(r+1)P=rP+1 (mod pz) .
Dowieé¢, ze dla dowolnej liczby pierwszej p, liczba dobrych reszt nie jest podzielna
przez 3.

Do udziatu w Edycji V uprawnieni sa wytacznie studenci drugiego semestru
studiéw na kierunku matematyka, ktorzy podpisali deklaracje uczestnictwa w projekcie
,Matematyka na UWr — studia pelne mozliwosci”.

Rozwiazania zadan nalezy sktada¢ do wtorku 21 maja 2013 r. do godz. 12:00.

Kazda oddawang kartke nalezy opatrzy¢ nagtéwkiem:

Liga Zadaniowa Studiéw Zamawianych, Edycja V.

Na jednej kartce nie wolno taczy¢ rozwigzan réznych zadan. Kazda kartka powinna
by¢ podpisana imieniem i nazwiskiem zawodnika oraz numerem zadania. W przypadku
rozwiazania zadania zajmujacego wiecej niz jedna kartke, kartki nalezy ponumerowac,
a na kartce nr 1 podac liczbe kartek sktadajacych sie na rozwigzanie zadania.

Rozwiazanie powinno zawiera¢ nie tylko odpowiedZ na zadane pytanie, ale réwniez
dowdd jej poprawno$ci.

Prace zanosimy na portierni¢ i prosimy portiera o wtozenie do pudta z napisem
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